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1. Sia data la successione an = (−1)n +
sinn

n
.

(a) Trovare due sottosuccessioni di an che tendano a limiti diversi.

(b) Determinare, motivando la risposta, l’insieme A =
{

x ∈ R
∣

∣ definitivamente in n si ha an ≤ x
}

.

2. Date le successioni an =

(

1 +
1

n

)

n
3

e bn =

(

1 +
1

n+ 1

)

n
3

dire, motivando la risposta con gli opportuni

calcoli, se vanno all’infinito con lo stesso ordine oppure no.

3. Sia data f(x) = 1 +

∣

∣

∣

∣

x− 1

x2 − 2x+ 2

∣

∣

∣

∣

.

(a) Fare uno studio completo del grafico di f .

(b) Utilizzando eventualmente il punto (a), dire quante sono, al variare di α > 0, le soluzioni positive

dell’equazione f(x) =
1

xα
.

4. Sia dato l’integrale improrio
∫ +∞

0

e−
9
√
x + α arctan 1

x
α

3
√
x1+α

dx

dipendente da un parametro α ≥ 0.

(a) Calcolarlo per α = 0.

(b) Dire per quali α > 0 converge.

5. Sia data la serie:
+∞
∑

n=0

1

(α + |sin n|+ |cosn|)n

dipendente da un parametro α ∈ R. Studiarne il carattere nei casi: α =
3

2
, α =

1

2
, α = −

√
3− 1

2
e infine

(facoltativo) α = − 1

100
.
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